Chapitre 15: Les triangles

1. Compléter la phrase suivante :

Lorsque deux triangles sont semblables, ils admettent :
e des cotés homologues.
e des angles homologues.

e des sommets homologues.

2. Montrer que les triangles BUS et CAR ci-dessous sont semblables.

On rappelle que la somme des angles d’un triangle
est égale a 180°.

53° R
Dans le triangle BSU, on a: | Dans le triangle CAR, on a : v
SUB = 180° — (SBU + USB) | ARC = 180° — (CAR + RCA)
SUB = 180° — (85°+ 53°) | ARC = 180° — (53° + 42°) U
SUB = 180° — 138° ARC = 180° — 95° A
SUB = 42° ARC = 85°

Les triangles BUS et CAR ont leur trois angles égaux, ce sont des triangles semblables.

Compléter le tableau ci-dessous :

Cotés homologues Sommets homologues Angles homologues
[SU] et [CA] CetU BSU et RAC
[BS] et [AR] SetA SBU et ARC
[BU] et [CR] BetR BUS et RCA
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3. Les droites (AM) et (AE) sont sécantes en A. Montrer que les triangles AMI et ANE
ne sont pas semblables.

N

Dans le triangle AMI, ona: | Dans le triangle ANE,on a:

AM] = 180° — (MAl + ATM) | AEN = 180° — (NAE + ANE)

AMI = 180° — (58° + 46°) AEN = 180° — (58° + 54°)
AMI = 180° — 104° AEN = 180° — 112°
AMI = 76° AEN = 68°

Les triangles AMI et ANE n’ont pas leurs trois angles égaux,
ils ne sont donc pas semblables.

4. Les triangles SUD et EST sont-ils semblables ?

Démontrer que les droites (DU) et (ET) sont paralleles.
D

Mesure de I'angle EST 60°

UST = USD + DSE + EST
EST = UST — (USD + DSE)
‘EST = 180° — (30° + 90°)
EST = 180° — 120°

EST = 60° 30°
S
3

Dans le triangle SUD, on a : Dans le triangle EST, on a :
SUD = 180° — (UDS + USD) ETS = 180° — (‘EST + TES)
SUD = 180° — (60° + 30°) ETS = 180° — (60° + 30°)
SUD = 180° — 90° ETS = 180° —90°
SUD =90° ETS =90°

La droite (DU) est perpendiculaire a la droite (UT).
La droite (ET) est perpendiculaire a la droite (UT).
Or, si deux droites sont perpendiculaires a une méme troisieme, elles sont paralleles.

Les droites (DU) et (ET) sont toutes deux perpendiculaires a la droite (UT), les droites
(DU) et (ET) sont donc paralléles.
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5. ABCD est un carré de centre 0.

La bissectrice de I'angle BAC coupe (BD) en J et (BC) en K.

Démontrer que les triangles AOJ et ABK sont semblables. /
B

K
La bissectrice de 'angle BAC partage I'angle

BAC en deux angles égaux : BAKet O4]. J

Les triangles AOJ et ABK ont deux angles
€gaux :

e les angles droits ABK et A0].
e les angles BAKet O4].

D
A
Si deux triangles ont deux angles /
égaux, alors ils sont semblables.

Les triangles AOJ et ABK ont deux angles égaux, ils sont donc semblables.

6. Soit ABCD un parallélogramme. K est un point du segment [BC] distinct de B et de C.

On construit la droite (AK). Elle coupe la droite (BC) en J.
Faire une figure.
Montrer que les triangles ADK et AB] sont semblables.
Montrer que : DK X B] = AB x AD
Les angles ADK et ABC sont les angles opposés d'un
parallélogramme, ils sont égaux.

Les droites (AD) et (BJ) sont paralleles et coupées par
une sécante (AK). Les angles DAK CJK sont alternes-
internes. lls sont donc égaux.

D
Si deux triangles ont deux angles égaux, alors ils sont semblables.
Les triangles ADK et ABJ ont deux angles égaux, ils sont semblables.

Si deux triangles sont semblables, les longueurs de leurs c6tés homologues sont

proportionnelles.

Sommets homologues Co6tés homologues
Aet] [B]] et [AD]
DetB [DK] et [AB]
KetA [A]] et [AK]
On adonc:
AD B DK
JB  AB

D’ou : DK x B] = AB X AD.
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